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I Reévision

Révision des chapitres P1, P2, P3, P4.

IT PS5 : familles de variables aléatoires

Vocabulaire : loi conjointe, lois marginales d’un couple de variables aléatoires.
Indépendance mutuelle d’une famille de variables aléatoires.
Siles X; (i € I) sont mutuellement indépendantes, les ¢;(X;) (i € I) le sont.

Lemme « des coalitions » : si X7, ..., X,, sont mutuellement indépendantes, si 1 < m < n,
O(X1,..., Xm) et Y(Xpmt1,. .., X,) sont indépendantes. Extension a plus de deux coali-
tions.

Espérance d’un produit de n variables aléatoires mutuellement indépendantes.
Existence de familles de variables indépendantes ayant des lois données (résultat « cultu-
rel », on n’insiste pas).

IIT P6 : fonctions génératrices

On définit, si X est une variable aléatoire discréte a valeurs dans N, si ¢t € [—1, 1],

+oo
Gx(t) =Y P(X =n)t" = E(t¥)
n=0

La fonction génératrice détermine la loi(*).

Fonctions génératrices des lois binomiales et géométriques (savoir les retrouver, on n’im-
pose pas de les connaitre par cceur) (*).

X est d’espérance finie si et seulement si Gx est dérivable en 1, et alors E(X) = G (1).
X a un moment d’ordre 2 si et seulement si Gx est deux fois dérivable en 1 et alors on
peut exprimer V(X) a ["aide de G5 (1) et G'x(1) (savoir retrouver la formule).

Fonction génératrice d’une somme de n variables aléatoires indépendantes(*).



